Veronika Ertl Algebra Examenskurs WS 2018/19 Miniquiz 5

Sei A ein Ring (mit eins), z € A nilpotent, d.h. es gibt n € N mit 2" = 0. Zeigen Sie, daf 1 —z invertierbar
ist.

Lésung. Wir erinnern uns an folgende sehr niitzliche Identitét:
l—af =1 -2)Q4+az+22+.. +2Fh.
Man sieht leicht, dafs dies fiir beliebige natiirliche Zahlen k > 1 gilt. Insbesondere gilt es fiir k = n:
l=1-0=1-2"=0—-2)1+z+...+2"h).

Also ist 1 — z invrtierbar mit Inversem (1 —z) ' = (1+z+ ...+ 2" 1).
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